REVISAO DE NOTACAO DE NUMEROS COMPLEXOS

Consideremos um ponto P do plano xy, cujo vetor posicao €
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Podemos associar a P um nimero complexo Z,

Z=a+ib,

onde i representa uma rotacao de 772 no plano xy
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oque levaa i=+-1, 0 namero complexo i chama-se unidade imaginaria.

Define-se

Propriedades:

a) Soma de nimeros complexos

Z=7+2,
Z,=a, +ib,
Z,=a,+ib,

Z =(a,+a,)+i(b +b,)
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b) Complexo conjugado de um nimero complexo
Seja o nimero complexo
Z=a+ib

o seu complexo conjugado ¢
Z =a—ib



Assim

Re[Z]= %(Z +2")
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Im[Z]=—(z-2")

¢) Produto entre nimeros complexos
Z=27 97,

Z, =a, +ib,
Z,=a, +ib,

Z =(a, +ib))(a, +ib,) =(a,a, —bb,)+i(ab, + b,a,)
d) Modulo do nimero complexo
2| =NZZ = JGa=ibYa+ib) =@ + 57

e) Quociente de dois nimeros complexos

Z, =a, +ib,
Z,=a, +ib,

7= (a, +ib)(a, —ib)) _aa, +bb, i a,b, —a,b,
(a, +ib,)(a, —ib,)  a; +b; a +b;

f) Notacao de Euler

Notagdo polar

Notagdo retangular



Z:x+iy=rcose+irsen6’

sendo
F=q/x +y2 = ‘Z‘

0 = arctg 2

X

onde 7 ¢ o modulo de Z e 6 ¢ o seu argumento.

O produto entre dois numeros complexos nesta notagdo ¢
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7 = I,.lrzei(eﬁez) ?
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g) Outras propriedades

e Exponencial de um nimero complexo

Z _ plavib)

e =e“(cosb +isenb)

e Seja A; e A;reais e Z; e Z, complexos, entao

Re[A,Z, +A,Z,] = A, Re[Z,]+ A, Re[Z, ]

o Se Z()=x()+iv(®) ¢ fungdo de um parametro real ¢, temos

dZ(t)

20 - (v +iv() = B 4 2O

dt dt




de modo que

dz@] _d
Re[ 7 ]_dt Re[Z(1)]

o que se estende a derivadas de ordem superior.



